Matematika 3 — Prvi kolokvij (Grupa A)

Za ostvariti maksimalan uc¢inak, dovoljno je sakupiti ukupno 35 bodova.

Zadatak 1.

(a) Iskazite osnovni teorem algebre (2 boda). Pomoc¢u njega dokazite da se svaki polinom
s vodeéim koeficijentom 1 moZe na jedinstven nacin do na poredak faktora zapisati kao
umnozak linearnih izraza (3 boda). Pri tome smijete koristiti ¢injenicu da je polinom
P(zx) djeljiv s polinomom (z — xg) ako je xy nultoka polinoma P(x).

(b) (3 boda) Provjerite jeli polinom P(x) djeljiv s polinomom Q(x) za:
(i) P(z) =2+ 422 — 150 — 18, Q(x) = v — 2
(ii) P(x) =22° — 22* — 23 4+ 322 — 2, Q(z) = 2® — 2

(iii) P(x) = 2% — 240 — 237 — 236 4 218 4 217 322 13 Q(z) =22 — 1
Zadatak 2. (5 bodova) Odredite prirodne domene sljedecih realnih funkcija:

@ @)= s ) Sla) = e

(c) f(z)=In(cos*(x))

Zadatak 3. (5 bodova) Graficki odredite rjeSenje sustava linearnih nejednadzbi

2044x > 2
—3Jy+2x—-1<0

Pri tome pravce koji odreduju rubove rjeSenja provucite kroz dvije toc¢ke i naznacite im sje-
ciste. Jasno naznacite djelove pravaca koji su ukljuceni u rjesenje.

Zadatak 4. (6 bodova) Skicirajte graf racionalne funkcije
222 + Tz + 3
fa) =TS

2¢ — 1
Odredite domenu, nultocke i asimptote.

Zadatak 5. (6 bodova) Svodenjem na potpuni kvadrat odredite nultocke funkcije
f(z) =2x% — 6z + 3.

Metodom translacije odredite ekstrem. Jeli ekstrem minimum ili maksimum? Skicirajte graf
funkcije. Na grafu naznacite ekstrem i nultocke. Ogranicite domenu i kodomenu tako da
funkcija bude bijekcija, pa joj odredite inverz i skicirajte graf inverza.

Zadatak 6. (3 boda) Dokazite log,(A - B) =log,(A) + log,(B)

Zadatak 7. (5 bodova) Izracunajte:
1._s 1 4
(a) 9% (g0 () loggg (c) logg o —logg4
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